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SUR UNE FORMULE RELATIVE AUX FONCTIONS DE BESSEL
MODIFIEE A PLUSIEURS VARIABLES*

Radovan R. Janie

Dans [I], [2] et [3] a ete sommee la serie suivante
+00

L: (2n + k) In (x) In+k (x),
n=O

oil In (x) est la fonction de Bessel de premiere espece.
Dans cette note nous allons sommer la serie

+00

2 (2n + k) In (Xl' XZ' ... , Xr) In+k (Xl' XZ' ... , Xr),
n=O

oil k est un nombre entier et In (Xl' XZ' .,. , Xr) la fonction de Bessel modifiee
de premiere espece de r variables.

Designons par S la somme de cette serie. Alors, nous avons

(1) S= 2P (k) + k Q (k),

avec

(2)
+..

P (k) = 2: nIn (Xl' Xz, . . . , Xr) In+k (Xl' Xz, . . . , xr),
n=O

(3)
+00

Q(k) = 2: In (Xl> XZ' '"
, Xr) In+k (Xl' Xz' ... , xr).

n=O

En utilisant la formule (voir: [4])

(4)
r

2nIn= 2: mXm(In-m-In+m),
m=l

oil Im=Im(xI' Xz, ..., Xr), la formule (2) devient

--
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De hi, au moyen des formules (3) et Ls = Is, on trouve

(5) P(k)=~ i mXm(Q(k+m)-Q(k-m))
2 m~l

+ + m~l
mXm

[ S~l
Is (Ik+(m~s) + Ik-(m-s)) - 1m h + 10 Ik-m].

En posant n + k = m dans
+00

P(k)+kQ(k)= L (n+k) In In+k,
n~O

et en utilisant la formule (4), on obtient

P (k) + k Q (k) = + m~l
mXm

[%0
(In In+k-m - In In+k+m)]

1 r

=- L mXm(Q(k-m)-Q(k-lm)).
2 m~l

(6)

Si l'on ajoute, membre a membre des egalites (5) et (6), on parvient a

(7)
+00

2P(k)+kQ(k) =)' (2n+k)InIn+k
n~O

(8)

=
~ m~l

mXmL~IIs(Ik+(m-s)+h-(m-s))-Imh+Ioh-ml

Dans Ie cas r = I, de (7), on obtient

+00 1

L (2n + k) In (x) In+k (x) = 2 x (10(x) Ik-I (x) + II (x) h (x)).
n~O

En utilisant la formule In (ix) = in In (x), la relation (8) donne

+00 1

L (- l)n (2n + k) In (x) In+k (x) = 2 x (Jo (x) Jk-I (x) - JI (x) Jk (x)).
n~O
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