
PUBLIKACIJE ELEKTROTEHNltKOG FAKULTETA UNIVERZITETA U BEOGRADU
PUBLICATIONSDE LA FACULTED'IELECTROTECHNIQUEDE L'UNIVERSITIEA BELGRADE

SERIJA: MATEMATIKA I FIZIKA-SERIE: MATHEMATIQUES ET PHYSIQUE

.N!! 144 (1965)

LIMITATIONS EN MODULE D'UNE }<'ONCTION HOMOGRAPHIQUE
SUR UN CERCLE

Dragoslav S. Mitrinovic

Si Ie point z decrit un cercIe (y =F-0) ou une droite (y = 0), determines par

(1)

Ie point

(~, '( reels et IXIX+ ~y> 0) ,

az+b
W=-

cz+d

decrit un cercIe ou une droite dont I'equation est

(ad-bc =F-0)

(2) [(IXc-yd) d + (~c + IXd) c] wW-[(IXc-yd)b + (~c + --;'d)a] W

-[(~c-yd) b + (~c + IXd)a]w + [(IXa-yb) b + (~a + ;b) a] = o.

Cette equation represente un cercIe, si

D = (IXc-yd) d + (~c + IXd) c =F-O.

En comparant Iw-p I=R a (2), on obtient

(3) 2 - (IXa-yb) b + (~a + ;b)a
R = pp-

D '
1 -- - --p =-[(IXc-yd)b+(~c+IXd)a].
D

(4)

On en tire

I -- - - - - --R2 = - {[(IXc-yd) b + (~c -+ IXd) a] [(IXc-yd) b + (~c + IXd) a]D2

-(IXa-yb) b + (~a + ;b) a] (IXc-yd) d + (~c + ;d) en

1 - - -- --
=- (ad-bc)(ad- bc)(IXIX + ~y).

D2

On en deduit

(5)
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A partir de (2), on a immediatement

1 - --R2-1 P 12= -- [(ota-yb) b + (~a + IY.b) a].
D

On en tire

6
I

R-j 1,=LR2-iplJ= 1(lY.a-yb)b+(~a+~b)al
-() p!

R+lpl lad-bel-JIY.~+~y+I[lY.c-yd)b+(~c+lY.d)al'

Par suite, si Ie point z decrit (1), avec D¥'O et ad-be ¥' 0, on ales
inegalites suivantes:

I I

Iaz+b

I

'R-Ipl <
I

~- <R+IPI,
ez-t-d

au
I
R-I p \\' R et p sont donnes respectivement par (6),

Si l'on a D = 0 et ad-be ¥' 0, alors, a partir de

(7)

(5), (4).

IAw+Awl <IAwl+IAwl =21A IIwi,
on obtient, selon (2),

(8) ~
1

~
1

<
l

az+bl
2 A ez+dl

(A ¥' 0) .

avec
A=~c-yd)b+(~e+ IY.d)a,

B= -[(lY.a-yb) b + (~a+ IY.b)a].

Les inegalites (7) et (8) sont precisement celles demontrees par F. Simo-
nart [1], suivant une voie geometrique, beaucoup plus longue et mains directe
que celle employee dans cette petite note. Dans Ie Traite de Caratheodory ([2],
p. 44-46) est considere un cas particulier du probleme envisage.
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