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LIMITATIONS EN MODULE D’UNE FONCTION HOMOGRAPHIQUE
SUR UN CERCLE

Dragoslav S. Mitrinovi¢

Si le point z décrit un cercle (y # 0) ou une droite (v = 0), déterminés par

) yzz+az4+az—B=0 (8, réels et aa+ fy>0),
le point
w0 i ber0)
cz+d

décrit un cercle ou une droite dont ’équation est
) [(axc—yd)d+@c+ad)c]ww—[(xc—yd) b+ Bc+ad)alw
—[(@e—vd)b+@c+adyalw+[(xa—yb)b+ (Ba+ab)a]=0.
Cette équation représente un cercle, si
D=(ac—yd)d+@c+ad)c#0.

En comparant {w—p|=R 2 (2), on obtient

3 _ — (a—yb)b+(Ba+ab)a

G R =pp 5 :

4 p :%[(&E—Yi)bﬂg?wi)a].
On en tire

R? :é {([(ee—yd) b+ Bec+ad)a)[(ac—vd) b+ (Be + xd) a]
—[(@a—yb)b+@Ba+ab)a][(xc—yd)d+(Bc+ad)cl)
:;j_z (ad—be) (ad— b ) (aa + B).

On en déduit
1 —_——
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A partir de (2), on a immédiatement
1 . o
Rz—tplzz—B[(aa—*(b)b—l-(ﬁa—l—ocb)a].

On en tire

|R—|p]? (xa—vbYb+(Ba+ab)a
© |rojpl-BEl leamibbiGarehal
R+|Pi ‘ad—bd\/‘“H‘ﬁ‘{—i—I(OCC—"(d)b—F(Bchad)a}

Par suite, si le point z décrit (1), avec D#0 et ad—bc#0, on a les
inégalités suivantes:

az+b

<R+|p|,

|
™ lR_"’”ﬂmd

oll ’R-—| pl\, R et p sont donnés respectivement par (6), (5), (4).
Si 'on a D=0 et ad—bc#0, alors, a partir de
| Aw+Aw | <| dw |+ | Aw|=2]4]|w],
on obtient, selon (2),

az+b
cz+d|

1|8
(8) T‘IF (A5 0).

avec _ . . _
A=(ac—yd)b+(Bc+ ad)a,

B=—[(@aa—vb) b+ (Ba+ab)al.

Les inégalités (7) et (8) sont précisément celles démontrées par F. Simo-
nart [1], suivant une voie géométrique, beaucoup plus longue et moins directe
que celle employée dans cette petite note. Dans le Traité de Carathéodory ({2],
p. 44—46) est considéré un cas particulier du probléme envisagé.
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