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UN THEOREME SUR LA CONVERGENCE UNIFORME DE LA SERlE
DE DIRICHLET A LA BORDURE *

Lazar Karadzic

Theoreme - Pour que la serie de Dirichlet

(1)

(0 < Al < 1.2< . . . < A"~ 00, s = x + y i)

converge uniformement sur les segments de l'axe de convergence

Ro {s}=C (ICI < 00)
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(r = ::I: 1, ::I:2, . . ., ::I: t)

0< (A2-AJ Iyl <. .. < (1-"+1-1-,,) Iyl <. . . < ~ < 27t;

ou bien que la condition (4) soit satisfaile aussi bien que les conditions suivantes:
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La somme partielle de la serie (1) dans un point s = C + yi de l'axe de
convergence peut etre reduite a la forme
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de la faeon suivante:

(8)

oil

(9)

{

Cl > C2 > . . . > Cn - 0, ~ Cn2 < 00 , lim Cn+l
= 1 ;

1 11-+ 00 Cn

cos AmkY > 0, cos AnkY < 0, sin ApkY > 0, sin AqkY.< 0;

p+q=r+t=n.

En vertu des theoremes 1 et 2 du travail [1], la serie (8) converge uni-

formement dans l'intervalle (a,
21t

-a) si les conditions (2), (3) et (4) ou bien
h

les conditions (4), (5), (6) et (7) sont satisfaites. C'est alors que

(10)

q
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cos Ank Y)

lim 19 1
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T1 (I-cmk cos AmI:Y)
1

(11)

t

T1 (1 +cal: sin Apk Y)

lim Ig 1
= C2 (I Ca I< 00 )

r

T1 (I-cpr. sin ApI:Y)
1

(12) 1=0(1).

Si

(lg;n)-] (oc>
~ )

les suites (10) et (11) convergent en tout point oil la relation (12) est satis-
faite. Si la condition (4) est remplie, la relation (12) est satisfaite dans Ie cas
special. La relation (12) est, done, satisfaite, sous la condition (4), dans
l'intervalle

1
2C,,= (nlgn
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19p-ln)(13)
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De (13), et en vertu du theoreme 2 du travail [1], il s'ensuivent les relations (2)
et (3). Pourtant, si

1
cn=-

","n
(0 < ex< 00)

ou
00 1
.2",2,,<00,
I n

il resulte alors, en vertu du theoreme 1 du travail susmentionne [1], les rela-
tions (6) et (7). En resumant toutes ces conditions on arrive au tMoreme
ci-dessus formule.

Si les termes de la suite {An}satisfont a la condition

et si les conditions (2), (3) et (4) ou bien les conditions (4), (5) et (6) sont
satisfaites, l'axe de convergence Re {s} = C (I c I< 00) est alors la ligne singu-
liere de la fonction f(s) qui est definie par la serie (1).

Si

la relation (12) est alors un cas special de la relation

(14)
I i /Uk-t..k y) i

I

=~ 0 (1).
I

II s'ensuit de la, en vertu du theoreme 2 du travail [I] ce resultat:

Pour que la serie de Dirichlet

converge uniformement dans l'intervalle

Re {s} = C if faut et if suffit que la suite
cet intervalle et que

ex< y < ~ sur l'axe de convergence
(14) soit uniformement limitee dans

I

an

an+r

1

fe~(t..n-t..n+r)C=1+0 ((nlgn... 19p-1n) 2)

(r=:J::1, :J::2,...,:J::t).
Si
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a-21tla condition (14) est alors satisfaite dans Ie cas special pour y > ~ + a,
h

ou lim «(Xn+1- (Xn)= (x, lim (An+1- An)= h. Ainsi, par exemple, la serie de Dirichlet
n...,..oo --*00

converge uniformement sur I'axe de convergence Re {s} = I car (X = n, h = 0,

L:
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