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UN THEOREME SUR LA CONVERGENCE UNIFORME DE LA
SERlE DE TAYLOR A LA BORDURE*

Lazar Karadiic

Theoreme - Pour que la serie de Taylor

(1)

sur I'arc 0( + a < arg z < 27t + 0( - a (a > 0) de la bordure de convergence Iz I= 1
converge uniformement, it faut et it suffit que
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e = Iim "'--.
n ---+ 00 an+t

Nous pouvons reduire Ies parties reelle et imaginaire de Ia somme par-
tielle de Ia serie (I) a Ia forme

n

L O(kak .-- ~k bk
k=1

selon Ie procede suivant:

(5)
e i n kei n n

sn(e ) =L ake = L laklcos (O(k+k6)+i L laklsin(O(k+k6)=
o k~O k=O

* Presente par D. Mihailovic, S. Fempl et S. Cetkovie.
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ou

Cl>C2> ... >cn-+O,n-+oo;,Lcn2<oo, lim Cn+l =1.
n ---+ 00 Cn

D'apres Ie theoreme 2 du travail [2], pour que la suite (5) converge
uniformement, il faut et il suffit que soient satisfaites nom seulement les con-
ditions (2) et (3) mais aussi les conditions

qui peuvent etre ecrites sous la forme suivante

(6)

La condition (6) est satisfaite dans Ie cas special ou la condition (4) est
satisfaite. La relation (6) est, done, satisfaite dans Ie cas special pour
e E (a+a, 27t"+a-a) ou a= lim (arg an-arg an+l)' Dans cet intervalle, alors,

n->co
les suites

lorsque

~2-
Cn= (n 19 n. . .lgp-ln) 2(1g~ n )-1

convergent uniformement elles aussi.

Du theoreme precedant il s'enssuit Ie resuItat suivant:

Si

(7)
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la lone/ion I (z), delinie par la serie de Taylor (1), possede alors, sur la bordure

de convergence Iz I= I un seul point singulier Zo, a savoir Zo= lim ~ = elXi.
n --+ 00 an+l

Fabry a demontre dans Ie travail [I]:

La limite de ~, si elle existe, donne un point singulier.
an+l

Le resuItat ci-dessus precise Ie cas lorsque la limite de est
an+l

l'unique point singulier de la fonction sur la bordure de convergence.
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