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SUR LA SOMMABILITE D'UNE CLASSE DE SERIES SELON
UN PROCEDE DETERMINE*

Lazar Karadiic

Dans Ie present article on a formule les conditions necessaires et suf-
fisantes pour que la serie ayant la forme

(I)

converge lorsqu'elle est sommable selon Ie procede

(2)
00

LU2n-l (t) an-U2n (t) bn
1

(O<un(t)<I, tE (0,00); limun(t)=I, n=1,2,3,...).
t --> 00

Theoreme 1 - Pour que la serie (1), qui est sommable selon Ie procede (2)
converge, if faut et if suffit que

00

Lan2+bn2 < 00

1

un+r (t)-un(t)=O(an), n-+oo, tE(O, 00) (r=:::1:: 1, :::1::2,..., :::1::s).

Ce theoreme s'ensuit du theoreme 1 du travail [I].

Si la serie (1) est sommable selon Ie procede (2), la suite {lg
k~l ~ = ~:} con-

verge, ce qui resulte d'une fa«on evidente de la relation
00 00 1- hie ---------L U2n-l (t)an-u2n (t) bn=lgL - + Le:(Pn Qn-Pn-l Qn-l)
1 n~11-ale

-8 K
"

-~K -8 K ----
X (l-e n n) + L,e:(1-e n-l n-l)(l-e n n) Pn Qn

(3)

(0 < an < 1, 0 < bn < 1),
on

-H K
L (l-e n n)2 < 00

lorsque

---

* Presente par D. Mihailovic, S. Fempl et S. Cetkovic.
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(4)

La relation (3) peut etre ecrite aussi sous la forme

2: U2n-l (t) an-u2n (t) bn= 2: C2n-lU2n-l (t) ~ -C2n U2n(t) ~ =
C2n-l C2n

-H K -H K
2:e:(PnQn(1-e n--l n-l) (1-e n n) (C1>C2>'" >cn~O,

CnUn (t) < I, t E (0, 00)

ou

(5)

lorsque 2: cn2 < 00 .
De (4), et en vertu du theoreme 2 du travail [1] il suit Ie resultat suivant:

Pour que la serie

2: U2n-l (t) an - Urn(t) bn, t E (0, 00)

converge, if faut et if suffit que

2:
(an2+ bn2) Igp n < 00

1
~ = I +O«nlgn. . .Igp-l

n)-2)
bn+r

n k-l

2: (-I) udt)=O(I), tE(O, 00).
k~l

(r=O, ::!::I,...,:f:s)(6)

(7)

II s'ensuit de 1ft:

La serie (1), les conditions (5)
Ie procMe (2) toutes les fois que la

et (6) Clant satisfaites, est sommable selon
condition (7) est satisfaite.

n
Lorsqu'on ecrit la somme partiele Sn= 2: ak de la serie

k~l

(8)

sous la forme

on peut alors, d'apres Ie theoreme precedent, formuler ce
n

termes positifs et q negatifs,

mabie selon Ie procMe

Theoreme 2 - Pour que la serie (8) dont la somme partielle :i~ ak a P
1

lim p=lim q=oo (p+q=n), et qui est som--
n->oo n->oo

(9)
00

2: an Un (t)
1

(0< un(t) < I, tE-:(O,oo); limun(t)=I,n=I,2,3,...)
t ->00
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converge, if faut et if suffit que

(10)

un+, (t)-un (t)=O (an), r=::t I,::t 2,..., ::t s.

De l'hypothese que la serie (8) est sommable selon Ie procede (9) il resulte
q

n (I-a"
)

. 1 "hm Ig =A,
n-+oo Pn (I-am )

1 "

(I A 1< 00, p+q=n).

De cette relation ainsi que des relations (10) il resulte la condition necessaire
et suffisante pour la convergence de la serie (8).

Ainsi, par exemple, la serie (8), si elle est sommable selon Ie procede

2: ane -A1I
" ( (j

-+ 0)
converge lorsque

La serie (8) converge egalement si elle est sommable selon Ie procede

I
. P1Sl+P2S2+"'+P"S" I' "~ (I

P,, ) ( ~ )~ = ~
~ -- ~=~~

11->-'" P" ,,->-'" k=l P" I

Iorsque

2: (~:r< 00.

n-+oo ).(p" > 0,
"P,,= 2:Pk -+ 00,
I

BIBLIOGRAPHIE

[1] L. K a r adz i c: Remarques sur certains tMoremes de fa tMorie de series - tra-
vail paru dans ces Publications.


