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I
Dans [1] on trouve les équations différenticlles
(D YIRS +2f+48) ) + (4S8 +28)y=0,
@) YOL10/y"+10fy +3(f"+3/%)y=0,

3) YO L6y +@f +11 24+ 100)y " +(f"+ 7/ +6f3+30fg+10g"))y
+3Q2fg+5/8+6f%g+g"+3g%)y=0,

avec f=f(x), g=g(x). On y trouve aussi leurs solutions générales dans
la forme

(1) y=Ciu*+ Cuuy+ C4V?,
29 y=Ciu+ Cou?v+ Cauvi + Cyv®,
3) y=Cu?+ Cou’v+ Cauv? + Cy¥®,

olt u et y représentent un systéme fondamental de solutions des équations
différentielles

1) V'+f(x)y +g(x)y=0,
2") yi+f(x)y=0,
3" Y +f(X)y +gx)y=0.

11 est évident que ces résultats admettent des généralisations diverses.
Dans le cas général, la réduction effective est certainement trés compliquée.
Nous nous bornerons ici au cas de réduction d’une équation particuliere du
cinquiéme ordre & P’équation du second ordre.

I

Soit u, v un systéme fondamental de solutions de I’équation différentielle

Gy y'=fxy.



Compléments au Traité de Kamke. Note IX. 79

Posons

A=y1Y2V3Va,

B=y)"ysY3¥a+ y1V2 Vs Va+ Y1 V2 Vs Ya+ V1YaVaVa's

C=0'p2 VsVat 11" V2Ys Vot V1 VaVs¥a + V102 3 Va+ 1105 yays' + y1¥295 vd'»

D=y, 3y 5’ vi' + 01 P ¥s' i+ 31" v sy 31 ¥ ¥3 Vs s

E=y,'p:'y5'v4"
ou y;(i=1,2,3,4) désignent des solutions quelconques de P’équation (4).
Par différentiation, on obtient

z=A4,
z'=18B,
Z'=4fA+2C,

2" =4f'A+10fB+ 6D,
Z®W=4(10f*+f")A+14f'B+32fC+24FE,
2O =4 (341 +f"") A+2(6812+9") B+60'C+120/D,

car on peut remplacer y’,f par fy:(i=1,2,3,4).
Par élimination des A4, B, C, D, E, il vient

z 1 0 0 0 0
4 0 1 0 0 0
z" 4f 0 2 0 0 —0o
z'" 47" 10f 0 6 0 ’
zZ®  40f24+ 41" 14 f' 32f 0 24
zZ® 136/ +4f"7 1362+ 18f" 60f 120f O

En évaluant le déterminant qui figure dans la derniére équation, on
arrive & I’équation différentielle suivante

(5) 2O 202" —30f'2" +2 (32 2—9 ")z + 4 (16 ff' —f"")z=0.

Si y,=y,=y3=ys=u, on conclut que la fonction z = u* satisfait 3 I’équa-
tion (5). Si y, =y, =y;=1u, y,="v, on obtient que z =3y satisfait a ’équation (5),
et ainsi de suite. Donc, la solution générale de I’équation (5) a la forme
suivante

©6) z=Crut+ Couly + C3u2v? + Cyuv® + Cg v,

ou C;(i=1,2, 3,4, 5 sont des constantes arbitraires.
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