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Lorsqu'on ecrit la serie

co

2: an bn
I

SOUS la forme

(1) (an>O, lim an = 0; O<bn< 1, lim bn< 1),
n~~ n~~

co co

2: anbn= 2: an (1-elg(l-b~)
I I

alors ses termes

n = 1, 2, 3, .
" "

,

d'apres la figure dans Ie travail [1], peuvent etre consideres comme surfaces
des secteurs entre les arcs-limites coaxiaux

Si
~

an < AnHBnH = an (l-bn), n = 1, 2, 3, . . . ,

alors la somme de la serie (1) est aussi - comme il resulte se fa90n evidente
de la figure - inferieure ou egale au nombre al" D'ou Ie resultat suivant:

Si les termes de la serie (I) satisfont la condition

(2)

alors
co

2: anbn <al"
I

Si les termes de la serie (1) ne satisfont pas la condition (2), il peut
arriver qu'il existe un certain nombre M, tel que, si l'on ecrit la serie donnee
sous la forme

(M> 0),

soit satisfaite la condition suivante

anH < an (
1-

~ )
.(3)
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Si un tel nombre M existe effectivement, alors

00

2: anbn < Mal,
I

Soient an= j (n) et bn= cp(n), oil f(x) et cp(x) sont des fonctions mono-
tones. 11 resulte de (3)

M>
anbn fen) cp~=f(n) cp(n)

an-an+l j(n)-f(n+l) -f'(~n)
(n<~n<n + 1).

De la, lorsque les fonctions f(x) et cp(x) decroissent d'une fa<;on monotone
dans l'intervalle (0, (0), il en resulte la relation suivante

Soit

M <
j(x) cp(xl

_j'(X)
, x E (0, (0).

It s'ensuit
x

f(x) <f(1) e-M-I J rp(x)dx.

I

11 resulte de ce qu'on vient d'exposer ci-dessus Ie

Theoreme 1 - Si les fonctions f(x) et cp(x) sont positives et decroissent
d'une fac;on monotone dans l'intervalle [1, (0) et si

(4)
x

f(x) <j(1) e-M-I J rp(x)dx

I
(M> 0),

alors
00

"5' an bn < Mal
--I

Si, par exemple,

cp(x) = l/x 19x 192x. . .lgp x (lg2x=lg 19x,. ..)

a la relation (4) correspond la relation suivante
x

j(x)
-M-IJ

dx _
(
lgpk_

)kf(k) <: e k xlgx...lgpX -
19px

De la, si l' on pose

f(x)= (~ )k ,
19px

il suit, d'apres la proposition precitee,

00 1 1
s=2:- < --

I n 19n.. .lg;n (IX-I) 19;-lk
(IX> 1),
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car

M=~.
Ot-1

Cette proposition peut etre appliquee a 1a serie trigonometrique
00

2:
g(n) cos nx

t

lorsque x - O. Si l' on ecrit rp(t, x) = g (t) cos tx, la fonction correspondante
a (4) J (t, x) satisfera la relation

XI

J(t, x)<J(l, x)e-M-t
fg(l)coslxdt
X

xl

=J(1, x)e-(MX)-t[
g(~)COSUdU

7t
ou xt<-.

2

t -+ 00, lim
g (kt)

= 1
Hoo g (t)

sous la forme

Si la fonction monotone g (t) possede la propriete: get) - 0,

l'inegalite ci-haut peut etre ecrite

t xl

-c (Mx)-t g(-) f cosudu
J(t, x) <J(l, x)e x x

(C est une eonstante independante de x et de t). Done, si

alors

J (t, x) = e-C (sin lx-sin x).

De ee qu'on vient d'exposer et en vertu du theoreme 1 resulte Ie

Theoreme 2 - Si la Jonction g (t) est positive et decroft d'une Jac;on
monotone dans l'intervalle (1, 00) et si

limg(t)=O, lim
g(kt)

=1,
I~oo n~oo g (t)

O<k<~
2

alors

x-O.
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