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Lorsqu’on écrit la série

(1) S nby  (@,>0, lima,=0; 0<b,<1, lim b,<1),

1 n—yow n-yoeo

sous la forme
> nbs= 2 Gn (1—eled—bw)
1 1

alors ses termes
a,,bn=a,, (l_elg(l—bn))’ n= 1, 2’ 3, e,

d’aprés la figure dans le travail [1], peuvent €tre considérés comme surfaces
des secteurs entre les arcs-limites coaxiaux

~ N
an:Aan An+an+1 (AnAn+1=Ban+1= _lg (l_bn))'
Si
TN
a,< Ayi1Brp1=0a,(1—0b,), n=1,2,3,...,

alors la somme de la série (1) est aussi — comme il résulte se fagon évidente
de la figure — inférieure ou égale au nombre a;. D’ou le résultat suivant:

Si les termes de la série (1) satisfont la condition
(2) an+l<an (1 _‘bn)
alors

-
z anb, < ay.
1

Si les termes de la série (1) ne satisfont pas la condition (2), il peut
arriver qu’il existe un certain nombre M, tel que, si ’on écrit la série donnée
sous la forme

ianbnziManbﬁn (M>O)’
1 1

soit satisfaite la condition suivante

b,
3) Gnys < a,,(l—ﬁ) .
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Si un tel nombre M existe effectivement, alors
o0
Z a,b,< Ma,.
1

Soient a,=f(n) et b,=¢(n), ol f(x) et ¢ (x) sont des fonctions mono-
tones. 1l résulte de (3)

Mo Gbn _ SO) @) _[() e
Qp— Qpt f(n) _f(n+ 1) "_f’ (Em)

De 13, lorsque les fonctions f(x) et ¢(x) décroissent d’une fagon monotone
dans lintervalle (0, ), il en résulte la relation suivante

M> JE) @ (En)_
—f' &

(n<&,<n+1).

Soit
ORI

, x 0, ).
e T

It s’ensuit
S <f) Mt [

Il résulte de ce qu’on vient d’exposer ci-dessus le

Théoréme 1 — Si les fonctions f(x) et ¢ (x) sont positives et décroissent
d’une fagon monotone dans Pintervalle [1, «) et si
@) fF@<f(M) e [o@d (M>0),
alors

ay b, < Ma,

-8

ot a,=f(n) et ¢ (n)=b,.
Si, par exemple,
e(x)=1/xlgxlg,x...lg,x (Igax=Ilg lgx,...)

a la relation (4) correspond la relation suivante

(%) 1 f"d_x Ig, k\L
——— L M~ xle x =|—— M 1 k>0
f(k) e % ig ...lgpx (lgpx) (gp )
De 1a, si 'on pose
1
& =( : o
gp X

il suit, d’aprés la proposition précitée,

s=§: 1 1

-3 < a—1
Tnlgn.. . Ig,n  (x—1)1g," k&

(> 1),
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car
1

M= .
a—1

Cette proposition peut étre appliquée A la série trigonométrique
> g(n) cosnx
1

lorsque x —0. Si l'on écrit ¢ (¢, x)=g(f)costx, la fonction correspondante
a (4) f (¢, x) satisfera la relation

xt
f@ x)<f(, x) e—M—1 fg(t)costxdz

xt
=f(, x) e—(Mx)—1£ g(;) cos u du

ou xt<—;—. Si la fonction monotone g(¢f) posséde la propriété: g(t)— 0,
t— o0, lim g_(k__Q =1 (0 <k< —ﬂ—) , linégalité ci-haut peut &tre écrite
e g (t) 2

sous la forme

1 xt
—-C (Mx)"l g(;) f cos u du

J@x)<f(l,x)e x

(C est une constante indépendante de x et de f). Donc, si

M~x“1g< ), X — oo,

1
*
alors
/ (t, x) = ¢—C (sin tx—sin x)
De ce qu’on vient d’exposer et en vertu du théoréme 1 résulte le
Théoréme 2 — Si la fonction g(t) est positive et décroit d’une fagon

monotone dans intervalle (1, o) et si

lim g (=0, lim &9 _1, o<k<%

o nyoe g (f

alors

ig(n) cosnx~x—1g<%), x—0.
1
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