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1. Dans l'article [1] D. S. Mitrinovic a indique trois procedes d'inte-
gration de l'equation
(Ll) y" /y-z" /z = h ,

ou h est constante quelconque.

Un de ces procedes est Ie suivant:

Si Test une fonction continue et differerentiable, il est possible de
trouver une solution de l'equation (1.1) com me pair des fonctions {y (x), z (x)}
qui verifient la relation
( 1.2) y=T(z).

D. S. Mitrinovic a applique ce procede dans l'article [2] a l'integration
de certaines equations aux derivees partielles a deux fonctions inconnues,
a savoir: les equations

(1. 3) (l/u) (()2uf()x()y) = (k/v) (()2v/()xdy) (k=const* 0),

(1.4) (k = const *
0) ,

(1.5)

(k = const, a = a (t), a = da/dt, a" = d2a/dt2)

avec Ie changement

(1.6) u = T(v)

deviennent des equations differentielles ordinaires.

Dans cet article, avec Ie procede de D. S. Mitrinovic, nous montre-
rons une possibilite d'integration de plussieurs equations aux derivees partielles.
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(2.1)

2. L'equation

a
02U I OU

= b
02V ;' OV

+1 I (OU ov )OX2 oy OX2 oy oy ox
(ai=b, a, b = const, 1= I (x»

avec Ie changement (1.6) devient

(2.2) (a-b) T'v"v' + aT"v'3-1 = 0,

oil T(n)
= dnTjdvn et v(n)

= dnvjdxn.

En posant v' = p, v" = pdpjdv et p3 = q, on obtient l'equation

(2.3) (a-b) T'q' + 3 aT"q-31 = 0,

ce qui est l'equation lineaire pour q (v) .

3. Prenons l'equation

(3.1) a
03V /OV

= b
iJ3u ;' OU

+ c (
02V

)
2

/(
OU OV

)ox3 oy ox3 oy ox2 oy ox
(a, b, c = const) .

En partant de la relation (1.6), on a l'equation

(3.2) (a-b) T'v'v'" = bT'''V'4+ 3 bT"v'2V" +CV"2

ou
(3.3) (v' = p) .

En posant p = exp (f zdv), on obtient l'equation suivante

(3.4) (a-b) T'z' + [2 (a-b) T' -c] z2-3 bT"z-bT'" = 0,

qui est une equation de Riccati pour z (v) .

4. Considerons l' equation

(4.1) (a, b, c = const) .

L'equation (4.1), grace it la transformation (1.6), devient

(4.2) (a -b) T'v'v'" = bT'''V'4 + 3 hT"v'2V" + CV"2

ou
(4.3) (a-b) T'z' + {2 (a-b) T' -c} Z2- 3 bT"z-bT'" = 0,

avec v' = p et p = exp (f zdv).

L'equation (4.3) est aussi l'equation de Riccati pour z(v).
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5. L'equation
02v

(0U)"'+
1

(OU)"'-l (
OU OV

)
2

(
OU 0 V

)"'+
1

--- +1- -- +cp-- -0
or oy oy Ox oy Ox oy

(5.1)

(5.2)

avec Ie changment (1.6) devient

02V

(
0 V)

2

(0 V)"'+
1

-+/ - +cp - = 0ox2 Ox ox

ou 1= I (x) et 'P=
cp(x),

ou bien
(5.3)
ou p = ovjox et p' = 02vjoX2.

L'equation (5.3) est une

p' + Ip + cpp'"= 0,

equation de Bernoulli pour p (x).

6. Prenons enfin l'equation suivante

(6.1)
02V

(0 v)
m+n-"'-3

+I (
OU)

m-2

(OU)
2

(ov)n-"'-l

OX2oy oy ox oy

+ 'P(~:r-"'-l (~;r+1(:;r-2 = 0,

ou 1= I (x) et 'P= 'P(x).
En pa...tant de la relation (1.6), on a I'equation

02V
+ /T,m (OV)

2

+ T'n (
OV)"'+1

= 0,
ox2 ox ox

(6.2)

ou
(6.3) p' + Fp+$p'" = 0,

OU P = ovjox, p' = 0"'vjox2 et F= IT,m, $ = cpT'n.
L'equation (6.3) est aussi une equation de Bernoulli pour p (v).
Pour m=O et n=O l'equation (6.1) devient I'equation (5.1).
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