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SUR UNE EQUATION DIFFERENTIELLE LINEAIRE DU SECOND ORDRE
Petar M. Vasi¢

1. Dans P’article [1] on montre que I’équation
(. 2(ax"+b)y" +x(cx"+d)y' +(ex"+f)y=0
{a,b, c', d, e, f,n(#0) constantes}
a pour solution particuliére la fonction déterminée a l’aide de la relation
(1. 2) Y3+ pyxPhEns g gx3k—
{k,p (#0), g constantes}

si a,b,e,d,e,f,p, q, n, k satisfont a certaines conditions.
2. Dans cette Note, nous allons démontrer que I’équation (1. 1)} admet.
dans quelques cas. une solution particuliére y (x) définie par

(2. 1) ipy x*v y'=0 (p,. k, constantes)
v=0
pour n(#0) fixe et re {2,3,...}
Prenons I’équation

2 2 dﬂz+< £f _Jl)ti_Z_AZ U, o
‘ det \f2+B f)dx  fE+p T
{A (>0), B constantes; f = f(x)}
dont la solution est donnée dans larticle [2)
Pour B=B2%(B>0) I’équation (2. 2) sz raméne. au moven de la trans-

formation z(x)=w{). f(x)=B sh%, a I’équatiorn

dia_ &£
dg?  B?
Par suite, I'intégrale générale de 1’équation (2. 1), pour = B2(B>0). es
(2.3 z=C (f+V*+B)* + G (f+ Jf*+BH) .

La solution (2. 3) peut étre misz sous la forme
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(2. 4 2f=g (@)1 —-B*g (2)~"4,
ou l'on a .
z+)22—4C, G,

g(z)= X

La relation (2. 4), si I'on pose 1/A=2m+1(m nombre naturel) et
—BXCi"T'_C2™*! se raméne a

@35 @eymiy=3 (1) ez g cipany
v=0 .

ou bien

m
2. 6) 2Cfm+1f222m+1+(2m+ N z _1_(2'”_") C2 B2vi@m+ 1) g2m+1—2v,
v=1 V

y—1

Si I’on pose f(x)=x—"2 et z=x—%—"6y dans (2. 2) et (2. 6), on ob-
tient le résultat suivant:

L'équation différentielle

2. 7) x2(32x"+l)y”+x<32 n_126k+6xn+3—63k—n)y«

+[Bzw'k"_"2x”+ (l+k)2_<£)2(_1—)2]y=0
18 6 2 2m+1

a comme solution particuliére la fonction y=y (x) donnée par

(2 8) 2 C%m+ 1 x—n/2 — x(—-k—n/6) 2m-+ 1)y2m +1
+(Q2m+1) % 1 (2 m_") C2v B2vI@m 1) x—k—nj6) @m+1=2v) y2m+1—2y
v=1V v—1 !
Supposons maintenant que p= —B2 (B>0). Pour |f|>B I’équation (2. 2)

se transforme par le changement z (x)=w(§), |f(x)|=B ch rE en 1’équation

suivante

d?e A?

O =
dt* B?
Ainsi, si B=~B2(B>0), la solution de (1. 1), pour |f(x)|> B, est
(2. 9) z=Cy(|f|+Vf*=B)* + Co(|f|+V*~B*~
qui s’écrit aussi sous la forme
@ 10)  2lf=g @) Bg )i g n) - EVEEGG],
1

Posons 1/4=r (r nombrz naturel > 1) et B*C{=C5. L’égalité (2. 10) de-
vient alors
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r

_2 1 —V— v vir _r—2v
2. 11) 2CH f =zt S (—1)v_(’ et
y=1 Vv V—l ¥i

Pour f(x)=x—"2 ¢t z=x"*="6y, on a:

L’équation différentielle

(2. 12) x2(—B=x"+ l)y”+x(_32 n—12k+6 xn+3~6k—n>y,

6 3

2 2 2
+[_lew?:”_2xn+(i+k> _(1) (L)]yzo
18 6 2 r
pour x—"2>B(>0) a pour solution particuliére la fonction y =y (x) définie par
(2. 13) 2CTx TRy

2
+r Z (-1’ L(’_"—l) C3" B2vir x(—k—ni6) r—2v) yr—2v,
v=1 v -1
On peut appliquer le mém:= procédé a I’équation (2. 2) dans le cas ou
B=B2<0 pour |f|<B(>0).
3. Le résultat ici mentionné, pour m=1, 3C%B’/'=p, ~2Ci=gq, dans
le premier cas et r=3, —3 Cf B’P=p, —2Ci’=q, dans le deuxiéme cas, est
en accord avec celui obtenu dans article {1].
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