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1. Euler [1] a considere I'equation differentielle

(1. I) x2 (axn +b) y" + x (cxn +d) y' + (exn + f) y =0

(a, b, c, d, e, f constantes)

les conditions sous lesquelles cette equation
la forme

a une solutionet il a trouve
particuliere de

ou
Y1 = xl- P (x)

Y1 = xl- {P (x) sin o(x + Q (x) COSO(x} ,

OU P (x) et Q (x) sont des polyn6mes et A et 0( des constantes.

Dans l'article [2] D. Per Cinkova a demontre que I'equation

(1. 2) 3x2 (1 +X3) y" -- xy' + y =0
2

a comme solution particulit':re la fonction y = y (x) definie par

y3+ 3 xy+2 x3=0.

Dans l'article [3] D. PerCinkova a montre que I'equation plus generale

x2 (A + BX3) y" + Cxy' + y = 0(I. 3)

admet comme solution particuliere la fonction y = y (x)

y3+3axy+bx3=0

si A = I, C = - ~, b2- 4 a3B = O.2
Dans Ie livre [4] on montre que I'equation

definie par

(1. 4) (ax3+b) y" +cx2 y' +xy=O

a pour solution particuliere la fonction determinee a I'aide de la relation

y3+pxy+q=0

27 q2
dans Ie cas ou l'on admet a = -2, b =-- 2p3 '

(p =f=0)

c=-3.
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2. Dans cet article nous allons demontrer que l'equation (1. 1) a comme
solution particuliere la fonction Y = Y (x) donnee par

(2. 1)
"- + 2k

y3 +pyx3 +qx3k = 0

{n (:;i=0), k, p(:;i=0), q constantes},

si les coefficients a, b, c, d, e, f, p, q satisfont a certaines conditions.
Au lieu de (2. 1) on peut ecrire

3 3k

y=t(_i;/3f.(2.2)

Si dans l'equation (1. 1) on fait Ie changement de la variable independante
donnee par (2. 2), on obtient

(2.3)
ou l'on a

.. .
y +F(t)y + G (t)y =0,

F(t)=

(~) (-2t3+ q)2 {C(_q-t3)3+dP3t3}_{
(~)

(-2t8+ q)2 + 2(18+ q)2} {a (_q-t8)8 +hp3 t3}

(q + t 3) {a (
-

q
- t 3)3 + bp3 t 3} (2 t 3

-
q) t

Si l'on effectue des calculs neces~aires, on trouve que la fonction

3k

Yl =t(
_i ;/3f

est une solution particuliere de l'equation (2. 3) si l'on a:

a=r,
27q2

b=-r
4p3 '

6-12k+n
c=---r

6 '

9q2
d =-(3-6k-n) r,

4p3
(2.4)

18k2-3kn-n2
e = r,

18

9 2
f=-.!Lk(n+3k)r

4p3

(r constante quelconque).

Une autre solution particuliere, lineairement independante de YI' est

- J
1 -SF (I) dt

Y2-YI ze dt.
YI
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Par suite, la solution generale de (2.3), fi Ics cJnditions (2.4) sont
satisfaites, est

J
1 - SF (f) dfy=C1Yl +CZYI 2e dt.

YI

La solut:on generale de l'equation (I. I) est donne~
premiere des equations (2. 2).

3. Pour n= -3, k= I, avec d=f=O, l'equation (1.
Pour n=3, k=O, avec d=f=O, l'equation (I. I)

(2. 5)

par (2. 5) et par

I) se ramene a (1. 2).
se ramene a (1. 3).
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