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SUR UNE EQUATION FONCTIONNELLE CYCLlQUE*

(Re9U Ie 25 fevrier 1961)

Considerons I'equation fonctionnelle cyclique

( I )

o.

On suppose que les variables independantes Xl' X2" . ., X4p appartiennent
it un ensemble qui, par rapport it l'operation 0, est un semi-groupe possedant
I'element neutre e. On suppose egalement que les valeurs d~ la fonction f appar-
tiennent it un groupe additif abelien M. Relativement it ce groupe on ne suppose
que l'equation mX=A (X,A.:::=M; m nombre naturel quelconque) ait urie
solution unique X = Aim.

Proposition. - Sous les conditions mentionnees plus haut la solution
generale de l'equation (1) est donnee par la formule

(2)

ou Fl et }~ sont deux fonctions arbitraires des arguments indiques.

Demonstration. - Par Ie calcul direct on verifie aisement que (2) est la
solution de l'equation (I).

Supposons maintenant que f soit une solution queIconque de l'equation
consideree et demontrons que.r a la forme (2).

Si I'on pose

XI=tl' Xp+!=t2' X2p+1= t3' xi==e pour i# l,p+I,2p+lll~i~4p)

-
~-.Dans c~tte Note on donne la demonstration d'un des resultats enonces (sans demon-

stration) dans la Note:
D. S. Mitrinovi.: - D. Dokovic: Sur une cIasse d'equations [oncfionnelles cyc/iques

(Comptes rendus de l'Academie des sci~nces de Paris, 1. 252, 1961).
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de I'equation (I) il suit

p {f(t}, 12'la) +f(e, I}, 12°la) +f(1a, e, I}012)+ /(12' fa. I})}= 0
ou bien

(3) /(tt> 12'la) + f(12' la' I}) = --f(ta, e, f}0/2) - fee, It> 12° la).

En y permutant les variables, on obtient les egalites suivantes:

(4)

(5)

-f(12' la, l})-f(la, t1, 12) =f(l\, e, 12° la) +f(e, 12' laotl)

f(ta, l}, 12)+f(/l' 12'la) -f(12' e, lao 1\) - fee, 'a, t10 12)'

Par addition des egalites (3), (4), (5), on a

2(f), f2, la) = {f(/}, e, t2° fa) - f(12' e, lao I})} + (fee, 12' fao f))

- fee, t\, 120fa)} - f(ta, e, fl° t2) - fee, la, I}
° t2)'

En appliquant la formule (6), on obtient

2f (1a. e, 11° I2) -~ U(ta, e, 11° 12) - f (e, e, 11
°

f2°
la)} + {f (e, e, tl° t2°

la)

-- f (e, la, 11°12)}- f (11° 12,e, la) - f (e, t}
° 12'

la)

(6)

ou bien

- f (ta, e, I}
°

12) - f (e,
fa' 11° 12) ==f (t}

°
12, e, la) + f( e, 11

° 12'
la).

Si I'on utilise (6) et (7), on trouve

4f(1I'12'/a)= 2 {f(tl' e,/20/a)--j(t2' e, lao II)} + 2 {fee, 12'lao II)-f(e, 11'12ola)}

+ (.f(tt012' e, la) - f(1a, e,lto 12)}+ {fee, 11° 12,la) -fee, la' 11°12)}'

Par suite, la fonction /(tt, 12'la) a precisement la forme (2), ce qui
fallait demontrer.

(7)

Rezime

o JEDNOJ CIKUCNOJ FUNKCIONALNOJ JEDNACINI

Dragomir f}okovic

U ovom radu dokazuje se jedan od rezultata navedenih bez dokaza
u clanku

D. S. M it r in 0 v:.; - D. Do k 0 vie: Sur une classe d'equalions foncli-
onnelles cycliques (Comptes rendus de l'Academie des sciences de Paris t. 252, 1961).
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