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00

S t a v. Ako je L ai proizvoUan konvergentni red, uvek postoji neograniceni
i~l

00

rastuCi niz pozitivnih brojeva bi (i = 1, 2, 3, .,. ) takav da je red L ai bi fakode
i~1

konvergentan.

D 0 k a z. Oznacimo sa
q--l

S (p, q) = L ai
j=p

00

otsecak konvergentnog red a L ai.
i~1

Na osnovu opsteg Cauchy-evog kriterijuma konvergencije redova mozemo
tvrditi da postoji rastuci niz prirodnih brojeva:

(1)

takav da za sve vrednosti p i q koje zadovoljavaju uslov

Vk< p< q
vazi

(2)
,

I
1,

S (p, q) < 22k.

Formirajmo sada jedan niz pozitivnih brojeva
(3) bI, b2, b3, ... , bn, ...

koji ispunjava sIedeca dva uslova:
1° Za Vk< i <Vk~l vazi nejednakost

2k--l< bi < 2k;

2° Niz je monotono rastuci.
Dokazacemo da je pri tako izabranom nizu (3) red

(4)
00

L aibi
i~1

konvergentan. Otsecke reda (4) oznacavacemo sa Sf (p, q).
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Ocenicemo prvo ISf (p, q) I kada p i q zadovoljavaju uslov

Kratkoce radi stavicemo

Si=S(Vk,i) ( i = Vk + 1, Vk + 2, ... , Vkj 1
),

SVk = O.

Na osnovu Abel-ovog identiteta lmamo:
, q--l '

I

I q-l IISf (p, q) I.c~

1.2 Gi bi, =
I .2 (Si f1 - Si) bi,

i l=~p I =;p .

q-2

= Sq bq-l-Sp bp+ 2 Sifl (bi-bit 1)
i~p

(2), bice dalje

i Sf (p, q) I<-k {
bq-l +bp+

q

.
f (bi+1-bi)}2 I~p

1 1
=-- (bq-l +bp + bq-l - bp) < 2 ,- .

2M ~

Uzmimo sada proizvoljan otsecak Sf (p, q) reda (4). Neka p i q zadovo-
Ijavaju nejednakosti:

Koristeci

(5)

p<q.
Sada mozemo dati ocenu:

(6) ISf (p, q) i= j Sf (p, VrH) + S' (Vr+1' Vr+2)+ . . . + Sf (Vs-l' Vs)+ S' (Vs' q) I
~ IS (p, Vr-;l)!+ IS (Vri-l, Vr+2)+ . . . + IS' (Vs-l' Vs)I+ ISf (Vs' q)!

<2 (J-+~+.,. +~+..!.. )2r 2r+1 2s-1 2s

1
Neka je e (> 0) proizvoljno. Ako r izaberemo tako da bude -- < e, tad a na

2r-2

osnovu (6) zakljucujemo da ce za svako p i q (q > P?: vr) biti

IS'(p,q)j<e,

Prema tome, red (4) 'je konvergentan i time je stay dokazan. lz navedenog
stava moze se izvesti sledeca posledica:
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""Potreban i dovoljan uslov da bi red L 0; bio konvergentan je da se nje-
;~1

govi clanovi mogu pretstaviti u obliku

tako da bude
1);>0, lim 1);=0,

;400

""i da niz parcijalnih suma reda L Ci bude ogranicen.
;~I

Neophodnost navedenog uslova sleduje iz dokazanog stava, tj.

gde je
~ I
0.=-I

h.'I

C;=O; hi.

Dovoljnost gornjeg uslova sleduje iz Ahel-ovog kriterijuma konvergencije.

RESUME

UNE PROPOSITION CONCERNANT LA THEORIE DES SERIES

D. Z. -Dokovic

Dans cette Note on demontre la oroposition suivante:

""Soit L 0i une serie quelconque convergente; il existe alors une suite
i~1

infinie ascendante des nombres positifs hi (i = I, 2, 3, ...) telle que la serie
00

L OJ hi converge egalement.
i=1


