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Stav. Ako je Z a; proizvoljan konvergentni red, uvek postoji neograniceni

i—1
£

rastudi niz pozitivnih brojeva b; (i=1,2,3, ... ) takav da je red Z a; b; takode
i=1
konvergentan.

Dokaz. Oznalimo sa

g—1
Sp.n=3 a
i=p

otseCak konvergentnog reda 2 a;.
i1

Na osnovu opsteg Cauchy-evog kriterijuma konvergencije redova moZemo
tvrditi da postoji rastu¢i niz prirodnih brojeva:
(D Vs Vas Vs v ov s Vyy won s

takav da za sve vrednosti p i g koje zadovoljavaju uslov

Ve p<gq
vaZzi
; |
) SP|< 5,
Formirajmo sada jedan niz pozitivnih brojeva
3) by, by, by, ..., by,

koji ispunjava sledeéa dva uslova:
1° Za v, << i <y, vaZi nejednakost

k-1 by < 2K,

2° Niz je monotono rastuci.
Dokazaéemo da je pri tako izabranom nizu (3) red

4) i a; b;
i=1

konvergentan. Otseke reda (4) oznadavademo sa S’ (p, q).



6 Dragomir Z. Pokovid

Oceni¢emo prvo |S'(p, q)| kada p i ¢ zadovoljavaju uslov

Ve P <q K Vrgq-
Kratkoée radi staviéemo

S,'=S(Vk’l') (i=ve+1, ve+2, ooty Vigq)
S — 0,

Na osnovu Abel-ovog identiteta imamo:

Lg—1

Z a; b,‘

| i=p

S (p.q) |~

= Z (Sip1—52) bi{
Li=p :

: g—2 ;
= Ssq bq_l—Sp bp+ Z Sit1 (b[*b,:, 1) ! .
i=p !
Koristeéi (2), bi¢e dalje

, 1 92
(5) ' S7(p, q)<;2;{bq—1+bp+ > (bi+1—bi)}
i=p

1 1
:;iic(bq‘l+bp+bq~1”bp) <2 E(

Uzmimo sada proizvoljan otsefak S’ (p,q) reda (4). Neka p i ¢ zadovo-
ljavaju nejednakosti: :
Ve <p < vr+1ﬂ

Ve <lg < Vs+1

p<q.
Sada mozemo dati ocenu:

(6) ‘ S (pa q) i = J S’ (p’ vr+l) + S’ (V,.+1, vr+2) e+ S’ (vs—l’ vs) +S’ (Vs, q) ‘
<[S P v+ S Orips Ve + - R[S (o1, ¥ [+ 8" (v )|

1 1 | 1
<2<~—+ e+ +_)
2r 2r+1 , 2s—1 2s

1 { |

< r—1 ' | gr—2’
2

Neka je = (>>0) proizvoljno. Ako r izaberemo tako da bude 2—]—2 < e, tada na

osnovu (6) zakljuujemo da ¢ée za svako p i g (¢>p=v,) biti

S (p.q) | <.

Prema tome, red (4) je konvergentan i time je stav dokazan. 1z navedenog
stava moZe se izvesti slede¢a posledica:
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Potreban i dovoljan uslov da bi red z a; bio konvergentan je da se nje-
i1
govi ¢lanovi mogu pretstaviti u obliku

(1[:8,"('i

tako da bude
3;>0, 3, >3,>=8> -, lim§ =0,
i—>o0

o
i da niz parcijalnih suma reda Z ¢; bude ograniden.
i=1

Neophodnost navedenog uslova sleduje iz dokazanog stava, tj.

=

w© -] 1
=3 abi=> 8 ¢,
:la Z1 bi i iz ‘

i= =1

H

gde je

T, ci:a,.b,-.
i

Dovoljnost gornjeg uslova sleduje iz Abel-ovog kriterijuma konvergencije.

RESUME
UNE PROPOSITION CONCERNANT LA THEORIE DES SERIES
D. Z. Dokovi¢

Dans cette Note on démontre la proposition suivante:

-]
Soit zai une série quelconque convergente; il existe alors une suite
i=1 >
infinie ascendante des nombres positifs b; (i=1,2, 3, ...) telle que la série

on
Z a; b; converge également.
i=1



