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BEMERKUNG ZU DER ARBEIT
VON A.M. OSTROWSKI ,NOTIZ UBER
MAXIMALWERTE VON POLYNOMEN

AUF DEM EINHEITSKREIS*

Ernst Mohr!

1. Gegeben sind zwei Polynome (m,n > 1)
(1) fle) =2+ =(z—a)(z—a2) - ...- (2 — am)
(2) gz) ="+ =(z=5)z—=0F2) ...- (2= Bm).

Mit der Bezeichnung My := max;|=; |f(2)| beweist A. M. OSTROWSKI in seiner
Arbeit [1] die Ungleichung

. o i "
Meg > vMg Mg, 1/:{81n8—m} ~{sm8—n} .

Wir zeigen: es gilt die verscharfte Ungleichung

1 1
(3) Mg >vi My My, VL= g gn TV
2. Firein Polynom h(z) =2+ =(z—21) ... (z—2), || <1, ... |z <1
(I >1)ist
h
Mh:max{ (j)} = max (1—2—1) (1—2)‘
|z|=1 z |z|=1 z z

das heifit: mit w=1/z, x(w) = (1 — z1w) - ... - (1 — zyw)

My, = max Ix(w)| = mnax Ix(w)],  x(0) =0.
Daraus folgt (Maximum-Prinzip)
(4) My > 1
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4 Ernst Mohr

mit dem Zusatz = 1 genau dann, wenn z; = ... =z = 0.

Anderseits ist

(5) My < 2
mit dem Zusatz: = 2’ genau dann, wenn
n=...=z=¢e? (0 reel).

. . . 191 .
3. Fiir ein o, || > 1, ist der an |z| = r gespiegelte Punkt —, ‘7‘ < 1, und es ist
a la

(6) (Z_O‘):<Z—l)~a o—z

: —
o 1—az

=«

—| =1 fiir |z|=1.
1—az

4. Die ay, und g, in (1) und (2) selen so numeriert:

A1,y | g1,y apgr] > 1 o e > 1
61a"'aﬁq | ﬁq-l—la"'aﬁn; |6q-|—1|>1a ER) |ﬁn|>1
Mit den Abkurzungen

F(z):(z—a1)~...~(z—ap)<z— 1).....<z_i), A= Gpyr ... Gm

Qp41 Om,

und den analogen fiir g(z) ergibt sich infolge (6) aus (1) und (2) (leeres Produkt
=1

o=rea TI(7250) wo=oe s T1(H55)

g+1
Nach (6) ist
My =Mp-|A[,  My=Mg-|B|, M= Mpg-|A|-|B|
(7) Myg _ Mrg
MM, ~ MpMg'
Auf F(z), G(z) und F(2)G(z) treffen die Voraussetzungen in 2 zu: nach (4) und
(5) mit den Zusatzen gelten die Ungleichungen

Mpa > 1, Mp <27, Mg <27,

in denen mindestens einmal das Gleichheitszeichen nicht auftritt! Daraus und aus

(7) folgt (3).
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